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I Dio

Granična vrijednost funkcije

1. a) Navesti Cauchyevu definiciju granične vrijednosti funkcije u općenitoj formi. (1b)

b) Koje su dvije bitne karakteristike ove definicije? (0,5b)

c) Napisati definiciju za specijalnih slučaj a = −∞ i b = +∞ uz odgovarajúcu geometrijsku
interpretaciju. (0,5b)

d) Pokazati da funkcija σ (x) = sgn (x) nema granične vrijednosti u tački x = 0. (1b)

2. Dokazati da je lim
x→0

sinx

x
= 1. (1b)

3. Dokazatti sljedécu tvrdnju: Neka je a tačka gomilanja skupova Df i Dg, f (x) ≤ g (x) za sve
x ∈ Df ∩Dg, tada je lim

x→a
f (x) ≤ lim

x→a
g (x). (1b)

4. Navesti i dokazati Cauchy-Bolzanov kriterij konvergencije funkcija. (2b)

5. a) Objasniti značenja Landauovih simbola o i O. Kad za dvije funkcije kažemo da su istog
reda? (1b)

b) Pokazati da je: 1) ax = 1 + x ln a+ o (x) (x→ 0), 2) (1 + x)α = 1 + αx+ o (x) (x→ 0),
(2b)

Neprekidnost

1. Navesti i dokazati teorem neprekidnosti složene funkcije. (2b)

2. a) Navesti sve teoreme koje se odnose na osobine neprekidnih funkcija definiranih na zatvorenom
intervalu. (1,5b)

b) Dokazati teorem koji se odnosi na ograničenost neprekidne funkcije na zatvorenom intervalu.
(2b)

3. Veza izme�u neprekidnosti funkcije f : Df → R u tački a ∈ Df i neprekidnosti funkcije |f |, s
o dgovarajúcim dokazima, odnosno kontraprimjerima. (1,5b)

4. a) Definicija uniformne neprekidnosti funkcije. (0,5b)

b) Ispitati uniformnu neprekidnost funkcije f : (0,+∞) → R, f (x) =
1

x
na svom domenu.

(1,5b)

5. Navesti sve definicije neprekidnosti funkcije u tački. Koje su razlike izme�u definicije neprekid-
nosti funkcije u tački i Chauchyeve definicije granične vrijednosti funkcije u tački? (1b)
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