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Matematika za ekonomiste, PrintCom, Tuzla, 2013.)

1. a) Objasniti pojam matrice. Operacije s matricama. Navesti sva odgovaraju¢a pravila (uvjete
pod kojim se odredena operacija moze izvesti, tekstualno pravilo izvodenja operacije i odgo-
varajucu formulu).

b) Osobine skupa svih matrica formata m x n (pojam vektorskog prostora). Osobine pri
mnozenju matrica.

c¢) Navesti definiciju transponirane matrice kao i osobine transponiranja matrice. Naéi proizvode

-1 0 3 L2

iB=|-3 0
2 0 —4] L

ATB i ATBT ako je A = [

2. a) Objasniti pojam determinante i navesti razliku izmedu pojmova matrice i determinante.

b) Objasniti Sarrusovo pravilo i kada se ono moze upotrijebiti. Navesti teorem o Laplaceovom
razvoju pri izracunavanju determinanti (objasniti pojmove minora i algebarskog komplementa).

1 2 0 -1

. . . 13 -1 2 0

¢) Izra¢unati determinantu: 0 1 5 —4
2 0 -1 7

3. a) Navesti sve osobine determinanti uz navodenje odgovarajuéih primjera.

1 2 53

g : . C . 0 -1 -3 2

b) Koriste¢i samo osobine determinanti naéi vrijednost determinante: 9 4 -9 6
0 -3 -9 6

4. a) Definicija inverzne matrice (objasniti detaljno i pojmove kofaktorske i adjungirane matrice).

b) Osobine inverzne matrice (s dokazima) i formula za izracunavanje inverzne matrice.

c¢) Odrediti nepoznatu matricu X iz jednadzbe: XA = B, ako je A = [_21 g] , B = E _421

5. a) Definicija linearne neovisnosti i linearne ovisnosti matrica.

b) Ispitati linearnu (ne)ovisnost matrica:

1 0 0
Al— —2 ,AQ— 2 ,A3: ]_
3 4 2



6. a) Pojam ranga matrice. Objasniti na¢in izracunavanja ranga matrice.

1 -5 0 3 -2
0O 1 3 -4 5
-3 0 -2 1 3
-2 -4 1 0 6

b) Odrediti rang matrice: A =

7. a) Napisati opé¢i oblik sistema od m linearnih algebarskih jednadzni sa n nepoznanica. Objas-
niti pojam saglasnosti rjesenja tog sistema. Koliko rjesenja moze imati taj sistem?

b) Kronecker-Capellijev teorem - formulacija - bez dokaza. Napisati kada sistem ima jedinstveno
rjeSenje i kada nema jedinstveno rjesenje.

c) Dat je sistem algebarskih jednadzbi:

T1+2x9 — w3 =
201 — 229 4+ 223 =
3x1+ 19 —x3 =
41 + 329 — 223 =

N s O W

Ispitati saglasnost datog sistema i ako je saglasan, rijesiti ga Gaussovim i matricnim metodom.

8. a) Cramerov teorem - formulacija i dokaz.

b) Cramerovim metodom rijesiti sistem jednadzbi:

20+ 3y —5z = -3
or—2y+4z = 9
3r —5y — 3z =

9. Pojam homogenog sistema linearnih algebarskih jednadzbi (napisati opéi oblik). Objasniti po-
jam trivijalnog i netrivijalnog rjesenja ovog sistema. Kada homogeni sistem ima i netrivijalnih
rjesenja (odakle to slijedi)?

10. Svojstvene vrijednosti i svojstveni vektori kvadratne matrice, karakteristi¢na jednadzba, pojam
spektra i spektralnog radijusa (detaljna objasnjenja i izvodenja).



